
微積分 (二) 

★★  期末考試會考進度： 

1. 多變數函數、偏導函數 

2. 偏微分---連鎖法則 

3. 高階偏導函數 

4. 雙變數函數的極值 

5. 二重積分 

6. 二重積分---積分次序交換 

7. 瑕積分 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



108 學年度微積分(二)期末會考參考題庫 

一、 偏微分(基本) 

1. 63)，( 53  yxyxf ，求 
y

f

x

f







  ,   

2. yyxxyxf 723)，( 325  ，求 
y

f

x

f







  ,   

3. 
x

yyxf
3

)，(  ，求 
y

f

x

f







  ,   

4. 532)，(  yxyxf ，求 
y

f

x

f







  ,   

5. yxyxf )，( ，求 
y

f

x

f







  ,   

6. xyyxf cos2sin)，(  ，求 yx ff   ,  

7. 7cos3)，( 4  yxyxf ，求 yx ff   ,  

8. 392)，( 36  xeyxyyxf ，求 yx ff   ,  

9. 
x

y
yxf

cos
)，(  ，求 yx ff   ,  

10. xyyxf ln)，( 3 ，求 yx ff   ,  

11. 
3

ln
)，(

x

y
yxf  ，求 yx ff   ,  

12. xyyxf 15 tan2)，(  ，求 yx ff   ,  

13. 3222 43)，( yxyxyxf  ，求 )3,2(，)3,2(  yx ff 値。 

14. 23 352)，( yxyxyxf  ，求 )1,1(，)1,1(  yx ff 値。 

15. xyyxf )，( ，求 
)18(9,

  ,  
)18(9, -y

f

-x

f







值。 

16. 若
yx

xy
yxg


)，( ，求 

(2,-2)
  ,  

(2,-2) y

g

x

g







値 

 

 

 



二、 偏微分(連鎖律) 

1. )sin()，( 32 yxyxf  ，求 yx ff   ,  

2. 6)32()，( yxyxf  ，求 yx ff   ,  

3. )ln6cos(1)，( yxyxf  ，求 yx ff   ,  

4. )2ln()，( 32 yxyxf  ，求 yx ff   ,  

5. 若
23

)，( yxeyxg  ，求 
y

g

x

g







  ,   

6. 若 xyez x sin ，求 
y

z

x

z







  ,   

7. 若 xyz ln ，求 
y

z

x

z







  ,   

8. 若 22 yxz  ，求 
y

z

x

z







  ,   

9. 若 )32sin(),,( zyxzyxf  ，求 zyx fff ,  ,  

10. 若 222ln),,( zyxzyxf  ，求 zyx fff ,  ,  

11. 若 222),,( zyxzyxf  ，求 zyx fff ,  ,  

 

 

三、二階偏導函數 

1. 若 xyexyxf y ln6),( 3  , 求 ),( yxf 的所有二階偏導函數。 

2. 若 22 32),( yxyxyxf  , 求 ),( yxf 的所有二階偏導函數。 

3. 若 4324 33),( yyxxyxf  , 求 ),( yxf 的所有二階偏導函數。 

4. 若 xy yexeyxf  23),( , 求 ),( yxf 的所有二階偏導函數。 

5. 若 )2cos(),( yxyxg  , 求 ),( yxg 的所有二階偏導函數。 

6. 若 xyz 5 ，求證 0  
2

2

2

2









y

z

x

z
 

7. 若 22 yxz  ，求證 0  
2

2

2

2









y

z

x

z
 

8. 若 yez x sin ，求證 0  
2

2

2

2









y

z

x

z
 

 



四、全微分、連鎖法則 

1. 若 235 yxz  ，求 dz  

2. 若 yez x sin ，求 dz  

3. 若
y

x
z

2

 ，求 dz  

4. 若 222 zyxw  ，求 dw  

5. 若 2cos xzew y  ，求 dw  

6. 若 tt eyexyxw  ,,22 ，求
dt

dw
 

7. 若 tytxyxw cos2,sin,2  ，求
dt

dw
 

8. 若 tsytsxyxw  ,,22 ，求 )1,2()1,2( ,  





t

w

s

w
 

9. 若 ts eyexyxyw  ,,3 23 ，求 )1,0()1,0( ,
t

w

s

w







 

 

五、用偏微分求隱函數微分 

1. 若   3 232 ，zxyzyx  求
y

z

x

z







     ，  

2. 若 06 222  xzzyyx ，求
y

z

x

z







     ，  

3. 若 017374 244332  yxyxyx ，求 
dx

dy
 

4. 若 07cos2 23  yxyx ，求 
dx

dy
 

 

六、相對極値與鞍點 

1. 若  422)，( 22  yxyxyxyxf ，求相對極値與鞍點(若存在)。 

 

2. 若  4322),( 22  xyxxyyxf ，求相對極値與鞍點(若存在)。 

 

3. 若 7933),( 2233  xyxyxyxf ，求相對極値與鞍點(若存在)。 

 

七、二重積分 

1. 求 ydydxx 22 

0  

4 

1  
6    値 

2. 求 dxdyyx )2(
3 

1  

3 

0 
  値 



3. 求 R ydAxy cos  値，      yxR 0  ,11      :  

4. 求  R
dA

x

xy

12

3

 値，     20  ,10      :  yxR ,      

5. }10,),{( 23  yyxyyxR ， yxyxf 32),(  ，求 R dsyxf ),( 値。 

6. 若 }2,20),{( xyxxyxR  ， yxyxf 212),(  ，求 R dsyxf ),( 値。 

 

八、二重積分---積分次序交換 

1. 求 dxdye
y

x

y

 
2 

0 

4 

2 
  値。 

2. 求 dydx
y

y
x 

  

0 

  

  

sin
   値。 

3. 求 dydx
y

xex y

 




2 

0 

4 

0 

22

4
  値。 

4. 求   

8  

0  

2  

4 3  1
  

y x

dxdy
 値。 

 

九、瑕積分 

1. 求 
 

2 3x

dx
 

2. 求  

0 

 

2 dxe x   

3. 求 
4 

0 

1
dx

x
 

4. 求 
0 

3 2x

dx
 

5. 求  

3 

1 2x

dx
 

6. 求 
8 

1 3 x

dx
 

7. 求 
  

0 

3 dxex x  


